190. Deux histoires d’amitié ** ***

L’amitié entre deux personnes est forcément réciproque.

a)

b)

Dans une classe, il y a 8 gargons. Chacun d’eux est ami avec 9 filles de la classe. Chaque fille de
la classe est elle-méme amie avec 6 garcons de la classe.
Combien y a-t-il de filles dans cette classe ?

Mesdames Luyet, Genoud, Niclas, Jollien, Melly et Savioz ont gagné dans un concours un bon
dans un restaurant renommeé. Voici tous les amitié€s qui se sont créées pendant le repas réunissant
uniquement ces Six personnes.

Mme Luyet est devenue amie avec Anne, Mme Genoud avec Claudine, Estelle et Fanny, Mme
Niclas avec Brigitte, Estelle et Fanny, Mme Jollien avec Denise et Estelle, Mme Melly avec
Anne, Brigitte et Denise, Mme Savioz avec Anne et Denise.

Quel est le nom de famille d’Anne, d’Estelle et de Fanny ?

Solutions

a)

b)

Si on met les gargons d’un c6té et les filles de I’autre et que 1’on tire un trait entre chaque gargon
et ses amies, on trouve 72 traits (72 = 8 - 9). Comme ’amitié est réciproque, il doit aussi y avoir
72 traits qui vont des filles vers les garcons. Comme chacune est amie avec 6 garcons, alors de
chaque fille partent 6 traits.

Nombre de filles dans cette classe =72 : 6 = 12.

Si on numérote les garcons de 1 a 8, dans la premiére colonne de gauche, et les filles dans la
derniere ligne, de 1 a 12, on a une organisation possible des amitiés : le ler gargon est ami avec
les 9 premicéres filles, le 2e garcon est ami avec les filles 1, 2, 3,4, 5, 6, 10, 11 et 12, etc.
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Dans le tableau suivant, notons les liens d’amitié par x, le nombre d’amies de chaque prénom
dans la colonne N1 et le nombre d’amies de chaque nom dans la ligne N2.

Le nom de famille d’Anne ne peut pas étre Jollien car Anne a 3 amies et Jollien en a 2. On met
un X dans la case Anne Jollien. Le nom de famille de Claudine ne peut pas étre Niclas car Clau-
dine a 1 seule amie et Niclas en a 3. On met un X dans la case Claudine Niclas. Ajoutons tous
les X possibles dus a des raisons analogues, sauf'si la case est déja occupée par un x. Maintenant,
seules les cases vides peuvent étre complétées par des bindmes « prénom + nom ».

Luyet | Genoud | Niclas | Jollien | Melly | Savioz | N1
Anne X X X X 3
Claudine X X X X X 1
Estelle X X X X X 3
Fanny X X X X 2
Brigitte X X X X 2
Denise X X X X 3
N2 1 3 3 2 3 2
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Le nom de Claudine est forcément Luyet (O1). On a ensuite Anne Genoud ou Anne Niclas.
Niclas n’est pas amie avec Claudine, mais Claudine Luyet est amie avec Anne. Il y a contradic-
tion. Alors, Anne Niclas est impossible. On a donc Anne Genoud (O2). Comme il n’y a forcément
qu’un seul O par ligne et par colonne, certaines cases ne peuvent plus étre occupées par un O.
Ajoutons le symbole — dans les cases qui ne peuvent plus étre occupées (cases Anne Niclas et
Denise Genoud).

Maintenant, nous avons forcément Estelle Melly (O3) et Denise Niclas (O4).

On a Fanny Jollien ou Fanny Savioz. Fanny Jollien est amie avec Estelle, mais Estelle Melly
n’est pas amie avec Fanny. Il y a contradiction. Alors, Fanny Jollien est impossible. Nous avons
donc Fanny Savioz (O5). Ce qui nous permet de placer Brigitte Jollien (O6).

Luyet | Genoud | Niclas | Jollien | Melly | Savioz
Anne X 02 - X X X
Claudine | O1 X X X X X
Estelle X X X X 03 X
Fanny X X X 05
Brigitte X X X 06 X
Denise X 04 X X X

On a donc Anne Genoud, Estelle Melly et Fanny Savioz.

Augustin Genoud
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