146. Les joueurs de jass *** ****

Cing amis ont joué cing parties de jass. A chaque partie, I’un d’entre eux n’a pas joué. La somme des
ages des participants de chaque partie a été de 130, 137, 145, 149 et 151.

a) Quelle est la somme des ages des cing joueurs ?

b) Quel est I’age du plus agé des participants ?

c) Quel est le produit des ages des cing amis ?

Solutions

a) Soit A (a), B (b), C(c), D (d) et E (e) les cing amis, avec, entre parentheéses, leur age. Les quatuors
de chaque partie n’ont jamais été les mémes car les sommes de leurs ages sont toutes différentes.
Les participants de chaque partie sont forcément A, B,C,D; A, B,C,E; A, B,D,E; A C, D,
EetB,C,D,E.

Chacun a joué 4 fois, d’ou 4 (a+b+c+d+e)=130+137 + 145 + 149 + 151 = 712,
Somme des ages des cing joueurs=a+b+c+d+e=712:4=178.

b) Les joueurs ont tous des ages différents. En effet, si A avait le méme age que B, alors les quatuors
A, C, D, E et B, C, D, E auraient la méme somme des ages. On peut fait le méme type de
raisonnement avec n’importe quel duo de joueurs.
Admettons que a< b < c < d <e. Lasomme des ages de la partie jouée par les quatre plus jeunes
est égale a 130.
Age du plus agé des participants = 178 — 130 = 48 ans.

c) La somme des ages des participants de chaque partie nous permet d’établir les cinq équations

suivantes (on admet toujours quea<b<c<d<e):

a+b+C+d:130(1). e>d,alorsa+b+C+e>a+b+C+d'

a+b+c+e=137(2). d>c,alorsa+b+d+e>a+b+c+e.
a+b+d+e=145(3). c>b alorsa+c+d+e>a+b+d+e.
atc+d+e=149 (4). b>aalorsh+c+d+e>a+c+d+e.
b+c+d+e=151(5).

En résolvant ce systéme d’équations a cinq inconnues, on peut trouver les ages de chacun des
joueurs.

On peut aussi utiliser ce que ’on a trouvé ena):a+b+c+d+e=178 (6).

De (6) — (5), on obtient a = 27 (178 — 151).

De (6) — (4), on obtient b =29 (178 — 149).

De (6) — (3), on obtient ¢ = 33 (178 — 145).

De (6) — (2), on obtient d =41 (178 — 137).

Produit des ages des cing amis = 27-29-33-41-48 = 50'851'152.

— Augustin Genoud —
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